
Kolokvijum iz Geometrije 5, 17.05.2017.

1. U afinom prostoru dimenzije 4 nad po	em R dati su afini potprostori Π : x1 − x2 + x3 + 1 = 0,
x1 + x2 = x4 i Γ : x1 + x2 + x3 + x4 = 0, x1 − 2x4 − 3 = 0.

(a) Dokazati da su Π i Γ suplementarni.

(b) Odrediti formule projektova�a na potprostor Π, paralelno sa Γ, kao i sliku taqke M(5, 0,−3, 4).

2. Dokazati da je preslikava�e σ : P 7→ P ′ proizvo	nog afinog prostora dato sa
−−→
PP ′ = α

−→
PA+β

−−→
PB+γ

−−→
PC

afino i odrediti tip i komponente preslikava�a u zavisnosti od realnih parametara α, β, γ.

3. Neka je Φ projektivna transformacija ravni RP2 koja je u odnosu na �en kanonski reper odre�ena

formulama λx′ = −4x − 3y − 3z, λy′ = −y, λz′ = 3x + 3y + 2z i A afina karta takva da je ∞A = P(U)
�ena beskonaqno daleka prava odre�ena vektorskom ravni U : z = 0.

(a) Odrediti sliku beskonaqno daleke prave, pravu koja se slika u beskonaqno daleku, kao i trag ΦA
date transformacije Φ na afinoj karti A = RP2\∞A u odgovaraju�im afinim koordinatama.

(b) Odrediti fiksne taqke i fiksne prave transformacije Φ i dokazati da je u pita�u perspektivna

kolineacija.

(v) Odrediti beskonaqno daleke prave ∞B = P(W) svih mogu�ih afinih karata B = RP2\∞B takvih

da je trag date transformacije Φ na kartama B neko afino preslikava�e. Koje je preslikava�e u

pita�u?

(g) Dokazati da je restrikcija σ datog preslikava�a na pravoj P(F), gde je F vektorska ravan x = 0,
perspektivno preslikava�e i odrediti formule transformacije σ u odgovaraju�im homogenim i

afinim koordinatama.
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